
 الطرق الرياضية للإدارة والاقتصاد

 تحليل العرض والطلب

نقطة تقاطع حيث تعبر الاقتصاد بدلالة الأشكال البيانية  ة فيمبادئ عامكيمكن التعبير عن العرض والطلب    
 تكونو  وكمية التوازن  سعر التوازن  يتكوننقطة التوازن التي عندها  عن (dوالطلب ))s منحنى العرض )
 .لكمية المطلوبةل مساويةالكمية المعروضة 
 

 الحل البياني لنظام معادلات العرض والطلب التالية في الشكل     - مثال:

 العرض                   

 

 حيث أن 

) P)على المحور الراسي  تابع وتمثلمتغير  السعرy 
Q المحور الأفقي )الكمية ( متغير مستقل  وتمثل على X  

وكمية   سعر التوازن   يكونتسمى نقطة التوازن والتي عندها  Dوالطلب   Sونقطة  تقاطع منحنى العرض 
  التوازن 

 =الكمية المطلوبة  وعندها تكون الكمية المعروضة 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

، عند أنويلاحظ  Q=8=  و  p=5= ما تكونالعرض يوجد عندالحل لنظام معادلات الطلب و 
 مع سعر الكمية المعروضةيتساوى إن سعر الكمية المطلوبة   =8وأنة عند = فان =8



في هذه الحالة يوجد فائض ،وفي سوق المنافسة الكاملة  فان الفائض يميل إلى دفع     فان p>5عند -1
 السعر إلى أسفل نحو سعر التوازن 

دفع  إلىالحالة يوجد عجز ،وفي سوق المنافسة الكاملة  فان العجز يميل  هذهفي      فان p<5عند -2
 السعر إلى أعلى نحو سعر التوازن 

 السوق حقق التوازن . أنيقال  فأنةوعلية طالما أن الأسعار في سوق المنافسة الكاملة تتجه نحو سعر التوازن -3

 و يمكن أيضا تحليل العرض والطلب بالمعادلات والهد ف يتمثل ي ايجاد قيمة 

قط مساواة معادلة الطلب  مع العرض في صيغة تعرض  ففالمطلوب  = =   يظهر فيها  أنوبما 
 كما يتضح في المثال الأتي:

 -مثـال:
ها كمتغير يعبر عن Qحل نظام معادلات العرض والطلب جبريا إذا أعطيت مجموعة مختلفة من المعادلات حيث 

 تابع 
Q= -50+6P    العرض 
Q=230- 8P    الطلب 

فإننا نضع  = لتوازن في السوق ، والتوازن يوجد عندمااقق وبما إننا نبحث عن السعر الذي يح
  Pالمعادلات مساوية لبعضها البعض ونوجد قيمة 

 = 

50+6P=230- 8P 

6P+8P=230+50 

14P=280   14قسمة الطرفين على ب 

 

في معادلة   من خلال التعويض بقيمة  ثم نوجد قيمة 
 معادلة العرض Q= -50+6Pالعرض أو الطلب:                    

)20(50+6-=   

=70= 50+120-=   

 معادلة الطلب =8-230)20(

=70=160-230= 

 
 



 تحليل نقطة التعادل
وتعرف على الحجم الأدنى من المبيعات المطلوبة لتحقيق الربح ع تجاري جديد من المهم أن نتعرف عند التخطيط لأي مشرو 

 ،الإيراد الكلي يساوي التكاليف الكلية  وأالربح يساوي صفر  ابأنها مستوى المبيعات الذي عنده -:نقطة التعادل 
الربح يسمى تحليل نقطة التعادل .ونقطة التعادل توجد  إلىمن الخسارة  المنشاةير نقطة التعادل عندما تتحرك ميزانية وتقد

 جبريا وبيانيا  للدوال الخطية في المثال الأتي  
   -مثــــــــــــــــــــــــال:

ومن ثم فان دالة الربح تأخذ  C(x)= 30x+2000  والتكلفة الكلية R(x)=80xلي إذا علمت أن الإيراد الك
 R(x)- C(x)                                      =(x)πالشكل الأتي :

80x- 30x +2000=(x)π 
50x- 2000         =(x)π 

 ويمكن إيجاد نقطة التعادل بأي من الطرق الثلاث التالية:
 xقيمة وإيجاد  π=0بوضع  -(1

50x+2000=0 

50x=2000    وإيجاد قيمة 50بقسمة الطرفين على x 

 

 X=40   وبالتالي يكون مستوى الناتج عند نقطة التعادلX=40 

 xوإيجاد قيمة    C(x)  =R(x)بمساواة  -(2

80x=30x +2000 

80x- 30x=2000 

50x=2000 

 x= 40  إذن مستوى الناتج عند نقطة التعادل  

 -بيانيا وإيجاد نقطة التعادل كما ي الشكل التالي : C(x) ،R(x)تمثيل  -(3

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 وهذا يعني وجود ربح )x   R(x )> Cفان )x>40وهذا يعني خسارة أما إذا كانت  R(x < C(x) فان) x<40لاحظ أنة إذا كانت 



 :والاقتصاديةالنماذج الرياضية 
 أن نظام المعادلات الخطية للعرض والطلب يختلف النموذج الاقتصادي عن النموذج الرياضي ولنفترض

 على النحو التالي:
6p-3Q=36 

8p+2Q=192 

في النموذج الاقتصادي نعامل السعر على أساس انه متغير تابع طبقا لتقاليد الاقتصادي الانجليزي 
بدلالة Pالحد القاطع للمعادلات توجد من خلال حل كل معادلة لــ –الفريد مارشال، فان صيغ الميل 

Q  أي جعل P دالة فيQ 
= P               العرض    
= P                     الطلب 

ليون الأصل درسه الاقتصادي الفرنسي  فيمتغير تابع كما Q في النماذج الرياضية حيث نعتبر أما 
 أي  Pبدلالة  Qادلة لـوالرأس ، فان صيغ ميل الحد القاطع للمعادلات توجد من حلال حل كل مع

 Pدالة Qجعل 
Q=2P-12العرض 
Q=-4P+96 الطلب 

أي على المحور الراسي بينما  Y)وعند التمثيل البياني فان المتغيرات التابعة المختلفة تقاس على المحو)
س " ويتفقون بان السعر يحدد الكمية المطلوبة والكمية ااغلب الاقتصاديين اليوم يفكرون مثل "والر 

الكمية المعروضة  أنعلى المحور الراسي وهذا يتضمن  pعلى المحور الأفقي وQضة حيث يضعونالمعرو 
يلي للمعادلات  يجاد سعر وكمية التوازن بيانيا وجبريا كماإوالكمية المطلوبة تحدد السعر. وعلية يمكن 

 السابقة 



 )النموذج الاقتصادي ( إيجاد سعر وكمية التوازن بيانيا وجبريا :أولا
 P =        العرض 

  P =   الطلب 
 الحـل جبريًا: 

 Qوإيجاد قيمة نضع 

  

 

 ينتج أنبقسمة الطرفين على 

 
 في معادلة العرض والطلب ينتج أن  وبالتعويض عن قيمة 

   = = 

 الرسم البياني

 )النموذج الرياضي ( إيجاد سعر وكمية التوازن بيانيا وجبريا -ثانيا:
 العرض     

 الطلب 

 الحـل جبرياً: 

 P وإيجاد قيمةنضع 

 

 

=P=18 

  أنفي معادلة العرض والطلب ينتج وبالتعويض عن قيمة 

   = = 

 الرسم البياني



 مسائل عن العرض والطلب
 -مستخدما المعادلات والرسوم البيانية : الآتية للأسواق وكمية التوازن   حدد سعر التوازن -1

                                         P=3Q+10 ضالعر 
          80  +-= P           الطلب 

 -الحــل الجبري:

 Qعند التوازن وإيجاد قيمة = بوضع  -(1

80+  -=  3Q+10   

 

 

 أنينتج    

 

 دلة العرض أو الطلب في معاوبالتعويض عن قيمة 

   P=3(20)+10    ًإذا =P=70 

 -الحل البياني:

 

لمعادلات العرض والطلب الخطية والمعبر عنها في الشكل الرياضي التالي  ام التاليحل جبريا كل من النظ-2
 العرض

 الطلب

 -الحــــــــــــــل :

 P قيمة وإيجاد    ساوين

 

 
  57بقسمة الطرفين على 

 
P=25   نعوض عن قيمةP  أنالطلب ينتج  وأفي معادلة العرض    



 التطبيق الثاني
  -الرقم الجامعي :                                   -الاسم:

 
 -التالية مستخدما : للأسواقوكمية التوازن حدد سعر التوازن  -(1

 الرسوم البيانية  -(2المعادلات   ) -(1)

   200 +Q =  P                              العرض 

800 +Q -= P                          الطلب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 خدماكمية التوا زن للنماذج الرياضية التالية لعرض والطلب مست سعرأوجد  -(2

 ( الرسوم البيانية2( المعادلات     1

 

 العرض Q=5P+10              ا(                             

                             Q=-3P+50            الطلب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 العرض                P=  Q-12                           ب(           

                                      P+96-=    Q         الطلب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

التالية عن طريق  C(X)والتكلفة الكليةR(X)أوجد نقطة التعادل للمشاءات ذات الدوال الخطية للإيراد الكلي  -(3

 Xومساواتها بالصفر والحل لـ xπإيجاد دالة الربح  -(1

 xوإيجاد قيمة    C(x) =R(x)بوضع  -(2

 بيانيا وإيجاد نقطة التعادل C(x) ،R(x)(تمثيل 3

                                         R(X)= 55Xأ(

       C(X)=30X+250                                    

 

 

 

 

 

 

 R(X)=50Xب(                                       

C(X)=35X+40                                      



 

 

 

 

 


