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𝟐𝟕  سسلة  فق  6الاخر    )اللزز االأوّ    = 𝟒. 𝟓 ×  : ( د جة   𝟔

 
1 ,        :      أوجد القيم التالية (1 + 𝑖 𝑖  𝑖 − 1 Arg −1 + i 3 ,     . 

Log z2:  في التي تحققzأوجد قيم العدد المركّب  (2 − 1 =
πi

2
.  

sinh: بين أن (3 𝑧 =  −𝑖 sin(𝑖z). 

𝑎 𝑏 عددان مركّبان بحيثb و aليكن  (4 ≠   بين أن  1
𝑎−𝑏

1−𝑎 𝑏
 = = 𝑎  إذا و فقط إذا كان  1 = 𝑏  أو 1 1. 

z4: أوجد حلول المعادلة (5 = −z−1. 

:fبينن انو إذا كانت  (6 ℂ ⟶ ℂ دالة كليّة و كانت g z = f(z )       فان g(z)ضع ),  أيضا كليةz = 𝑤  و استعمل 
∂  الصيغة

∂z 
 .(ريمان-  لمعادلتي كوشي 

= f zللدالة  (في )صنف الأصفار و النّقاط الشّاذة  (7
ez −1

z(z−1)
  ؟f(z) ل ما نوع النقطة الشّاذة عند  ,

 . D حتما ثابتة علىf(z) بيّن أن  D تحليليّة على النّطاق      𝑓(𝑧) وf(z)لنفترض أنّ كلّ من الدالتين  (8

cos−1جد عبارة لوغاريتميّة للدالة   (9 zثمّ احسب  𝑑 cos −1 𝑧

𝑑𝑧
 .  موضحا كل خطوات الحل 

 
 (: من  ين ههذ ااسسلة   الاخر سسا   فق    )اللزز الثاني  

 
 :(د جة13 )السسا  االأ   

,𝑢 𝑥لتكن  y =  e𝑥 sin 𝑦 
 . لهاv( x, y)   ثم أوجد مرافقة توافقيّة    ℝ2 توافقيّة على u ( x, y ) بيّن أن (1

ℜ𝑒𝑓 𝑥  جزؤىا الحقيقيf(z) وجود دالّة كليّة جاستنت (2 + 𝑖𝑦 = 𝑢(𝑥, 𝑦)  . لأوجد عبارة  f(z) بدلالة𝑧 ثمّ اكتب 
 .على الصّيغة القطبيّة

 

 :( د جة13  )السسا  الثاني  
𝑓��بيّن انوّ يمكن صياغة معادلتي كوشي ريمان على الشّكل (1

𝜕𝑧 
 𝑧 = 0 

 i +  (            حيث    
𝜕𝑓

𝜕𝑦
 (

𝜕𝑓

𝜕𝑥
 1

2
 =∂f

∂z 
.  

 :ريمان ىو- بيّن أن الشكل القطبي لمعادلتي كوشي (2

∂u

∂𝑟
=

1

𝑟
 
∂𝑣

∂θ
    , 

𝜕𝑢

𝜕𝜃
= −𝑟 

𝜕𝑣

𝜕𝑟
. 

f:ℂبيّن انو إذا كانت (3 ⟶ ℂدالة كليّة بحيث  c ,   𝑓(𝑧) = 𝑐  ّثابت فان f(z) يمكن استخدام السّؤال  ) دالة ثابتة
 .(الأول أعلاه 

 

 



 



 



 



 



 



 



 


